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Many to one

I Alphabet : {0, 1}.

I Mots : w = w1w2 . . .wn.

I Ordre lexicographique : w ≤ w ′ si l’une des deux
conditions suivantes est vérifiée :

I Il existe un mot u tel que w ′ = wu.
I Il existe des mots u, v et v ′ tels que w = u0v et

w ′ = u1v ′.

I Mot de Lyndon : w est un mot de Lyndon si pour
tous mots u et v tels que w = uv , w ≤ v .

I Facteur droit standard : le plus petit suffixe propre
d’un mot de Lyndon w .

I Factorisation standard : la décomposition d’un mot
de Lyndon w en uv avec v le facteur droit standard.
Dans ce cas, u et v sont des mots de Lyndon.
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de Lyndon w en uv avec v le facteur droit standard.
Dans ce cas, u et v sont des mots de Lyndon.



La hauteur de
l’arbre de Lyndon
via l’étude d’un

arbre de Yule

Philippe
Chassaing et

Lucas Mercier

Arbre de Lyndon

Mot de Lyndon
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On itère la factorisation standard.
00010101001001011101001

00010101001001011101 001

0 0100010101 001001011101

0 0010101 001 001011101 0 1

00101 01 0 01 0010111 01

001 01 0 1 0 1 001 0111 0 1

0 01

01

01 0 01

0 1

011 1

01 1

01
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Décomposition de la
hauteur

Arbre de Yule

Hauteur

Many to one

Lire la hauteur de l’arbre de Lyndon sur

l’arbre de Yule

0

t

•

• •

• •

• •

• •



La hauteur de
l’arbre de Lyndon
via l’étude d’un

arbre de Yule

Philippe
Chassaing et

Lucas Mercier

Arbre de Lyndon

Mot de Lyndon
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
La hauteur de x dans Yt

+
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(ti − ti−1)
+Geom( 1

2
)
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On cherche supx∈Yt
hx .

Am,n,p : l’ensemble de feuilles de Yt ayant m•, n• et
p =

∑
ti − ti−1.

Le maximum de k géométriques indépendantes vaut
environ log2(k).
supx∈Am,n,p

hx ' m + n + p + log2(|Am,n,p|).

~x une direction infinie aléatoire uniforme dans l’arbre
binaire complet.
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~x

πm,n,p : probabilité d’avoir un sommet de type m, n, p
dans la direction ~x .

πm,n,p = 2−m−nE(Am,n,p)
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πm,n,p : probabilité d’avoir un sommet de type m, n, p
dans la direction ~x .

πm,n,p = 2−m−nE(Am,n,p)



La hauteur de
l’arbre de Lyndon
via l’étude d’un

arbre de Yule

Philippe
Chassaing et

Lucas Mercier

Arbre de Lyndon

Mot de Lyndon
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Décomposition de la
hauteur

Arbre de Yule

Hauteur

Many to one

0

t

•

• •

• •

• •

• •

~x

•
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µ• : ensemble des • le long de x .
µ• : ensemble des • le long de x .

La loi de µ• est un processus de Poisson ponctuel
d’intensité 1

2
.

La loi de µ• est un processus de Poisson ponctuel
d’intensité 1

2
.

µ• et µ• sont indépendants

Merci de votre attention.
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Décomposition de la
hauteur

Arbre de Yule

Hauteur

Many to one

µ• : ensemble des • le long de x .
µ• : ensemble des • le long de x .

La loi de µ• est un processus de Poisson ponctuel
d’intensité 1
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